^ 



- I 



Université de Abdehualek Essaadi Module Analyse I 

FST de Tanger Filière MIPCI - GEGM 

Série 7V°2 

Exercice 1 Calculer les limites suivantes si elles existent : 

. .. sin(x) - sin(2x) , fc ,. x n+1 - a n+l 
a > i'JS ~~ b ) I ,m - -= — — «) Bm 

Exercice 2 






1. Montrer que toute fonction périodique et non constante n'admet pas 
de limite en +00. {indication: par -l'absurde) 

2. Montrer que toute fonction croissante et majorée admet une limite finie 
en +oo. {indication; utiliser la borne supérieure de /(r)) 

Exercice 3 

Soit / définie par f(x) m g- - jA, avec a e R. 

1. / est-elle continue sur son ensemble de définition ? 

2. Déterminez en fonction de a La limite de f{x) quand x tend vers 1 (si 
cette limite existe). Même chose en -1. (Ou précisera éventuellement 
lui limites à gauche et à droite si elles diffèrent.) 

3. Déterminez en fonction de o si / peut être prolongée par continuité en 
l?En-l? 

■ 
Exercice 4 

1. Montrer que toute application continue d'un segment dans lui-même 
admet un point fixe . 

2. Soit / : R -> R une fonction continue et bornée. Montrer qu'elle a un 
point fixe. 

3. Soit / : R -» R une fonction continue et périodique. Montrer qu'elle 
est bornée. En déduire qu'elle admet un point fixe. 
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Exercice 5 

Soit / ; R -» R continue telle -que lim /(x) = +00 et lim f(z) = -00. 

i-*-t*oo I-»— 00 

Montrer que / admet au moins une racine, 

Application : montrer qu'un polynôme à coefficients réels de degré impair 

admet au moins une racine dans R. 

Exercice 6 

Montrer que 3es fonctions suivantes sont continues sur R' et étudier si on 
peut les prolonger par continuité sur R. 

1. /(x) = sin(i) 

2 . g{x) = ili^l 

3. h{x) =sin(a:)sin(i) 

4. l (x ) = bttâl 

5. m (j:) = VTt?"S-v^îSS 

Exercice 7 

Déterminer les limites suivantes en utilisant la règle de L'Hospital : 
... x 3 - 2x 2 - x +- 2 , . „ 1 - cos x ... z 2 + 3a: + 2 
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Exercice 8 (Facultatif) 
Soit la fonction / définie par 



m 



(£(*)) 



mm 



Les suites (u„) et {vn) sont définies sur N par ti„ = rt et tf n = n + £. Calculer 
lim /(Un) et lim f(v n ). Que peut-on conclure pour lim f(x) ? 
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Exercices! 



^ ^ Contrôles Continus ^ ^ 

Langues mtu^S ti 
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et encore plus.. 



